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Dans ce travail de Master, nous allons présenter et prouver un résultat remarquable de 
géométrie différentielle globale intitulé le Théorème de la Sphère :  
 
Soit 𝑀𝑀𝑛𝑛 une variété riemannienne compacte simplement connexe, avec courbure sectionnelle 
𝐾𝐾 telle que :  

0 < ℎ 𝐾𝐾𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 < 𝐾𝐾 ≤ 𝐾𝐾𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚. 
 
Alors, pour ℎ = 1 4⁄ , 𝑀𝑀 est homéomorphe à une sphère. 
 
De nombreux mathématiciens ont essayé de prouver ce théorème. Harry E. Rauch, en 1951, 
fut le premier à relever le défi en prouvant le cas particulier pour ℎ = 3 4⁄ . Dans un second 
lieu, Wilhelm Klingenberg introduisit la notion de cut-locus afin d'obtenir un résultat pour ℎ =
0.55. Puis, Marcel Berger fut le premier à démontrer le théorème pour ℎ = 1 4⁄ , mais 
uniquement dans le cas d'une variété de dimension paire. Finalement, le théorème fut prouvé 
de manière complète par Klingenberg avec le travail de Marcel Berger en 1960.  
 
Pour conclure ce travail, nous discuterons du Théorème de la Sphère différentiable qui affirme 
que sous les mêmes hypothèses, la sphère est difféomorphe à 𝑀𝑀. 
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